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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 
Proba scris� la MATEMATIC   

PROBA D 
                                   Varianta ….019 
Profilul: Filiera Teoretic �: sp.: matematic�-informatic�, Filiera Voca�ional�, profil Militar, Specializarea: specializarea matematic�-informatic� 
♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord� 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolvri cu solu ii complete 
 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze distana de la punctul  ( )2,1A   la dreapta de ecuaie  0334 =+− yx . 

(4p) b) S  se determine coordonatele mijlocului segmentului determinat de punctele  ( )5,3,1A , 

      ( )1,3,5B . 

(4p) c) S  se determine  R∈a , astfel încât punctul ( )aM ,2  s  aparin  dreptei de ecuaie  
0532 =+− yx . 

(4p) d) S  se determine punctele de intersecie dintre dreapta  xy =   i hiperbola  1
2516

22

=− yx
. 

(2p) e) S  se calculeze  
4

π
tg . 

(2p) f) S  se calculeze  suma de numere complexe  
32

111
1

iii
+++ . 

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 
 1.  

(3p) a) S  se calculeze  4log2 . 

(3p) b) S  se calculeze  7̂6̂5̂4̂3̂2̂1̂ ⋅⋅⋅⋅⋅⋅   în  8Z . 

(3p) c) S  se calculeze  
!4

3

!3

2

!2

1 ++ . 

(3p) d) S  se determine probabilitatea ca un element din mulimea  { }8...,,3,2,1   s  fie soluie 

a inecuaiei  0652 <−+ nn . 
(3p) e) S  se rezolve ecuaia  162

2

=x . 
  

 2.  Se consider func ia  ( ) R→∞,0:f ,   ( )
x

x
xf

ln= . 

  

(3p) a) S  se calculeze  ( )xf ′ ,  0>x . 

(3p) b) S  se arate c func ia   f  este descresctoare pe intervalul  [ )∞,e . 

(3p) c) S  se calculeze  
1

lim
→x

( ) ( )
1

1

−
−

x

fxf
. 

(3p) d) S  se determine asimptota orizontal la graficul funciei  f. 

(3p) e)  S  se calculeze  ( )nn
n

−+
∞→

1lim . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 
   Se consider 3, ≥∈ nn N  i polinomul [ ]X1... 1

1
1 R∈−⋅++⋅+= −

− XaXaXf n
n

n  ale c rui 

  r d cini C∈nzzz ,..., 21  verific   11 ≥z , 12 ≥z , …, 1≥nz . 

(4p) a)  S  se calculeze  )0(f i   ....21 nzzz ⋅⋅⋅  

(4p) b) S  se arate c .1...21 =⋅⋅⋅ nzzz  

(4p) c) S  se arate c polinomul  f   are cel puin o r d cin  real   în intervalul  ),0( ∞ .  

(2p) d)  S  se demonstreze c .1...21 ==== nzzz  

(2p) e)  S  se demonstreze c  .0)1( =f  

(2p) f)   Dac   n   este par, s se arate c polinomul  12 −X    îl divide pe f . 

(2p) g)  Dac  ,1 nan −=−  s  se arate c nXf )1( −=    i n   este impar. 

  
 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 

     Se consider func iile  RR →:f ,  ( ) 




 +=
2

1
xxf   i  RR →:g ,  ( ) ( ) xxfxg −= , 

    unde  




 +
2

1
x   înseamn partea întreag a numrului real  

2

1+x . 

(4p) a) S  se arate c   ( )









=







−∈
=

2

1
,1

2

1
,

2

1
,0

x

x
xf    i   ( ) xxg = ,  




−∈∀
2

1
,

2

1
x . 

(4p) b) S  se arate c func ia g  este periodic de perioad  1=T   i este continu  pe R . 

(4p) c) S  se calculeze  ( )∫
1

0

dxxg . 

(2p) d) S  se demonstreze c   ( ) ( )∫∫ =
−

1

01

dxxgdxxg
k

k

,  *N∈∀ k . 

(2p) e) S  se arate c  ( ) ( ) ( ) ( )∑ ∫∫
= −

⋅=⋅
n

k

n

k

n

k

dxnxgxgdxnxgxg
1 1

1

0

,  *N∈∀ n . 

(2p) 
f) S  se arate c pentru orice *N∈n  i { }nk ,...,2,1∈∀ ,  exist  




 −∈′′′
n

k

n

k
xx kk ,

1
, ,  astfel încât 

      ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )∫ ∫∫
− −−

⋅′′≤⋅≤⋅′
n

k

n

k

n

k

n

k
k

n

k

n

k
k dxnxgxgdxnxgxgdxnxgxg

1 11

. 

(2p) 
Folosind faptul c pentru *N∈∀ n , { }nk ,...,2,1∈∀  i orice  







 −∈
n

k

n

k
yk ,

1
,  avem  

∞→n
lim ( ) ( )∫∑ =

=

1

01

1
dxxgyg

n

n

k
k ,      s se arate c 

∞→n
lim ( ) ( ) ( )

21

0

1

0













=⋅ ∫∫ dxxgdxnxgxg . 

 

 

            

 


